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Exercice 1l

Simplifier les expressions suivantes :
5

( ) \/7 \/—( )7 (27)9><( )4><92

=
3?

2/ Comparer les nombres suivants :

2 1

Sh3 et 328 ; Y2 et Y3 ; 37 et /10 ; 53 et 85
Exercice 2

Résoudre dans R, les équations suivantes :

@

o 3 _ 3
e X =8 [?/;—2

< (X— 2)3 =-27 m} +216=0
% Y3x-4=2 33

o x—2i141=0 > X+1-YXx +1=0 .
0 - —_ MATHEMATIQUES

oo \/EQ/__ [\/;_'_1:0 * (E/;)Z—SE/;_FG:O POUR TOUS
2 (3/?)2—5%%:0
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Exercice 3
Calculer les limites suivantes:

3/ _ 3y
im3xE+24 : lim X3 +2x3 —x+4 Iimx+—11; Iim& 2
X—2 X—>+00 x—0 X X—8 x_8

3 _ 42 _
Iim\/ZXJr6 Jx+3 Cim I3 +1-4x*+5 ; lim X212 X
x—1 X—=1 X—>+0 X—>+30 / _ x—>l+ J —

Exercice 4
. . e Ix+1-2
On consideére la fonction f Définie sur D¢ ,par: f(X) = ———
3
Ix+1-1
1) a) Montrer que D¢ =[—1,0[ U ]0, o[
b) Calculer les limites de la fonction f aux bornesde Dy
2) On note § sa restriction sur l'intervalle | = ]0, +oo[
a) Montrer que la fonction ¢ admet une fonction réciproque ¢ 1 définie sur un intervalle J a
déterminer
b) Calculer g~*(x) pour tout X € J
Exercice 5
Soit f la fonction définie sur R par: f(x)=x3—3x? +3x

Onnote g sa restriction sur I'intervalle | = |-0,1]

1) Montrer que § admet une fonction réciproque g 1 définie sur un intervalle J a déterminer

2) Calculer g 1(X) pour tout X € J

Exercice 6
2X

1— x>

Soit f lafonction définie sur D; = R\{-1,1} par: f(x) =

On note ( sa restriction sur l'intervalle | :]—1,1[

1) Montrer que g admet une fonction réciproque g 1 définie sur un intervalle J a déterminer
2) a) Montrer que la fonction ¢ est impaire
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b) Déduire la parité de la fonction ¢ -
3) a) Calculer g *(0)
b) Calculer g ~*(x) pour tout X € J

4) Résoudre l'équation : g *(x)—x =0
Exercice 7
Soit h la fonction définie sur I'intervalle [1; +OO[ par: h ( X) =X2-2%x2-1
1/ Montrer que lim h(X) =400,

X—>+00

2/ Montrer que la fonction h est continue sur l'intervalle [1; +oo[ )

3/ a/ Etudier la dérivabilité de la fonction h a droite de X, =1 ; et interpréter ce résultat
graphiquement.

2x(x2-2)
(\/x2—1+1)\/x2—1

c/ En déduire que h est strictement croissante sur l'intervalle [\/E ; +oo[ et est strictement

b/ Montrer que : ‘v’Xe]l;+oo[; h'(x):

décroissante sur l'intervalle [1; \/E ] ;puis dresser son tableau de variation.
4/ Soit Q la restriction de h sur l'intervalle .| = [«/5 ; +oo[
a/ Montrer que g admet une fonction réciproque g_1 définie sur un intervalle J a déterminer
b/ Montrer que: Vxel; g(x)= (x/ﬂ—l)z

c/ Déterminer I'expression de g*(X) pour tout X € J

Exercice 8
X —4
x?+1

On consideére la fonction f définie sur R par: f(x)=

I-Onpose: g(x)=x’+3x+8
1/ Etudier les variations de la fonction ¢ sur R
2/ Montrer que I'équation ¢ (X) =0 admet une unique solution « dans R etque -2<a <0
3/ Donner le signe de g(x) selon les valeurs de X
II - On consideére la fonction f définie sur R par:
x> —4

f(x)= x? +1

1/ Calculer les limites de f en +w et —o0
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X ( X2 +3x+ 8)

2/ Calculer f'(x) et montrer que: (VxeR);f'(x)=—————+
(x2 +1)
3/ Etudier les variations de f puis dresser son tableau de variation
x(x3 - 4)
4/ a/ Montrer que : f (X) =—5— MATHEMATIQUES
X"+ X POUR TOUS
b/ En déduire que: f (a)= ga
Exercice 9

1/ Démontrer que I'’équation : x* +3x =5 admet une unique solution ¢ dans R
2/ Montrer que: l<a <2
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3/ donner un encadrement d’amplitude 25x107
Exercice 10
On consideére la fonction f définie sur R par: f(x)=x>-6x"+5
1/ Dresser le tableau de variation de la fonction f
2/ Montrer que I'équation f (x) =0 admet exactement trois solutions dans R :
a,fetytellesquea<f<y
3/ Etudier le signe de f (x) selon les valeurs de x

Exercice 11
Soit f'une fonction définie et continue sur [-3;4] dont le tableau de variations est :

x -3 0 1 3 <

f( 1/5\_3/

Déterminer le nombre de solutions des équations suivantes :

« f(x)=3

< f(x)=

* f(x)=-2
« f(x)=7

+ f(x)=-5

Exercice 12
Résoudre dans R, I'équation : Ix+3x-12=0

Exercice 13
Calculer les limites suivantes :

VX2 +X+2+3x-5 Ix -1 C Yx%+1-1 3ox+4-35x—_2

b)lim c) lim——>— d) lim

a) lim

x—1 %% _5x+3 x—1 X—=1 x—0 X X—2 X—2
o 3x-2 . Alx?-1 . > . 3[5 3[ 2
Iim—m— f) lim — lim vV2x° —-4x+1-x+3 h) | —2X-3- 1
e) xl—n>23«3/x+56—4 )x|—>nl]* 3x—]_ g) x—I>Too X X+ X+ )x_lﬂo\/x X \/X *
3
e AX+H1-Xx+1 o
i) lim i) lim 353 +ax+2 V5 —5x%2 +1-2x

x—>+0 X +1—~/Xx+1 X—>+00

Exercice 14
f(X)=vx—-1+3;x>1

2 —
f(x)=x:(r—_x12;x<1

SOlt f ].a fOIlCthIl déf].nle sur R paI’ . https://Iwww.dimamath.com
1) a) Déterminer D; le domaine de définition de la fonction f
b) Calculer lim f(x)et lim f(x)
X—>—00

X—>+00

2) Etudier la continuité de la fonction f en X; =1 g

3) Etudier la continuité de f sur R
4) Soit g larestrictionde f surl'intervalle | = [1,+oo
a) Montrer que la fonction g admet une fonction réciproque ¢ 1 définie sur un intervalle J a
déterminer
b) Calculer g *(x) pour tout X € J
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c) Résoudre dans J, I'équation : g *(x) = 2
Exercice 15
On consideére la fonction f définiepar: f(x)=2- m
1) a) Déterminer D; l'ensemble de définition de la fonction f
b) Calculer lim f(x) et Ximoo f(x)

X—>+00
2) Etudier la continuité de la fonction f sur Dy

3) Etudier les variations de la fonction f sur D;

4) On consideére I'équation (E): f (x) = X
a) Montrer que I'équation ( E) admet une unique solution o dans I'intervalle |1, 2]

b) Montrer que : 2—o = Ja? -1

c) Donner un encadrement de oo d’'amplitude 5 x 1071
5) Soit ¢ la restriction de la fonction f al'intervalle [1, +oo[

a) Montrer que la fonction ¢ admet une fonction réciproque ¢ 1 définie sur un intervalle J a
déterminer

b) Déterminer g+ ([O 1])

c) Calculer g *(X) pour tout X € J
Exercice 16

, : 1 . . .
Montrer que I'équation : 1 =4/X admet une unique solution « dans l'intervalle ]1;2[
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MATHEMATIQUES
POUR TOUS
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