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Exercicel

1) Exprimer les propositions suivantes a 'aide des quantificateurs "3" et "Vv" :

Pi:
P2:
P3:
P4:
P5:

« il n'existe aucun rationnel solution de l'équation Xx? +x+1=0 »

« Pour tout entier naturel non nul n, 2" est un entier pair »
« Tout entier naturel divisible par 8 est divisible par 2 »

« Pour tous les réels x et y tels que x> <y?,ona: X<y »
« Pour chaque réel y il existe un unique entier n telsque: n<x<n+1»

2) Donner la valeur de vérité de chacune des propositions précédentes.

Exercice 2

1) Déterminer la négation de chacune des propositions suivantes :

A

A

A

A

A

Q::
Q::
Qs:
Qa:
Qs:

« (VxeR); m>x »

«(IneZ):n®=5»

« (VyeR*)(EIXGR): X2 —xy+y?=0 »

« (VXER):[X2€Z:> XEZ:| »

« (V(x, y)eRz):[(xy+1:x+ y)<(x=1louy=1)] »

2) Donner la valeur de vérité de chacune des propositions précédentes

Exercice 3

1) Montrer que : (VneN); n®—n est un multiple de 6.

2) Soient a, b, c et d des nombres rationnels tels que : ad —bc #0.

Montrer que:

3) Montrer que :

5) Montrer que :

a+b2 <0
c+d«/§

(

4) Montrer que : (v(x, y)eRz), (xy+1l=x+y) < (x=1ou y=1)
(
(

6) Montrer que : (Vn e N*) :3/n*+2n

Exercice 4

Montrer que:

2
1) (VXEIW):JXJFTMZ\/;

(
(
(vxeR—{-1}): (x;&% = 3—X¢1j
(

X+1
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6) (Vxe[L+o[): x>2\/_
7) (VX€R+) (x +2x - 3>O:x>1)
8) (V(ab)eRz) (a+b=ab=a=1oub=1)

Exercice 5
Montrer que:
) (VneN): 32" _5" est un multiple de 4

(VneN ) 11/3%" 4 2605
3) (VHEN*) En: 2k +1) = (n+1)°
k=0
4) (VneN*) ik K+1) = n(n+1)(n+2)
k=1
e »_(-1)""n(n+1)
5 (VneN
(vnen’): % (-1) .
6) (VHEN*) Zn:kxzkl n— 1)X2n+1
k=1
Exercice 6
1) Montrer que : (VkeN*):\/k+1—\/_:%+\/E
n
2)P (vneN*): S —= —/n 1
) rouverque( c )Z k+1+\/_ Ny

3) Montrerque:(VneN*): 2Jn + __ 2Jn+1

n
4) Montrer par récurrence que : (Vn eN” ) > i 2Jn
Jn

k=1 VK
5) Montrer que : (VneN*): Z(Jm-\/ﬁ)<i<2( n—ﬂ)

7n
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