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Exercice 1
Soient a, b, d, n et m des entiers relatifs. Montrer que :

= Sid/2n+metd/n+malorsd/m
= Sid/2n+5metd/n+2malorsd/m
» Sid/n-metd/a-b,alorsd/na-mb
» Sid/5n+4etd/3n-1,alorsd /17
= sid/2n’+3etd/n-2, alorsd /11
Exercice 2
1) Déterminer les valeurs de I'entier naturel N pour lesquelson a:

a)(n-4)/6 ; b)(n-2)/(n+3) ; c)(n+1)/(3n-4) ; d)(3n+2)/(183n+7).
2) Déterminer les valeurs possibles de 'entier relatif n tel que :
» n+2/n+15
= n-4/3n-17
3n2+15n+19e
n+1

N

Exercice 3
1) Déterminer les entiers relatifs N qui vérifient :
ayn’+n=20 ; b)yn’+2n=35% ; c¢)(h+2)(n-1)=14
2) Soient X et y deux entiers relatifs tels que : Xy —5Xx—-5y—-7=0
a) Montrer que : Xy —5x—5y =7=0 < (x—5)(y—5)=32
b) Déterminer les entiers naturels X et y tels que Xy —5x—-5y—7=0.
Exercice 4
Résoudre dans Z? les équations'suivantes :
a) (2x-1)(3y—-2)=20 ; b)(2x+y)(5x-3y)=7 ; «¢) x2—y2=%5 ; d)4x*-9y%=5.

Exercice 5
1) Montrer que pour tout entier naturel nonnul n,ona:

a)na(n+1)=1 ; b)na(2n+1)=1 ; c)(Bn+2)A(5n+3)=1 ; d) (11x+3)A(7y+2)=1.
e) (n*+n+1)a(n+1)=1 ; f)(5n+3)a(20n°+27n+10)=1 .
2) Soient p et q deux entiers naturels telsque: pAq=1.
Montrerque:(p+q)/\p:1 et (p—q)/\qzl.
3) Soit N e N tel que: N> 2. Déterminer les valeurs de N, dans chacun des cas suivants :
a)17=9[n] ; b)25=-11n] ; «¢)97=84[n] ; d)127=97[n]
Exercice 6

, 2 N .
Résoudre dans N“, les systémes suivants :

) XAY=6 . ) XAY=5 o) XAy=12 ) xAay=11
Xy =432 X+Yy=60 X+Yy=96 Xy =165
Exercice 7

Soient a et b deux entiers naturels tels que a >b . Leur somme est égale a 444 et la division euclidienne de
a par b a pour quotient 4 et pour reste 24. Déterminer a et b.

Exercice 8

1) Déterminer les entiers naturels a et btels que a<b et vérifiant: (avb)—(anrb)=7.
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2) Déterminer les entiers naturels a et b qui vérifient: 2(avb)-7(asb)=11.

3) Déterminer les entiers naturels a et btels que a <b et vérifiant : (a v b) — 3(a A b) =4,

Exercice 9
Déterminer les valeurs de l'entier relatif X dans chacun des cas suivants :
a)18=x[17] ; b)x=121[29]et -31<x<0 ; c) x=191[17]et 0<x<18.

Exercice 10
1) Déterminer le reste de la division euclidienne par 11 de 25 et 139%,
2) Démontrer que pour tout entier naturel n,ona:
a) Le nombre A défini par A = 32" + 2™ get divisible par 7.

_ 44n+2

b) Le nombre B défini par B = 33 set divisible par 11.

Exercice 11

1) Démontrer que 3° = 1[11] puis en déduire que pour tout couple d’entiers naturels (k, r), ona: 3%

2) Soit N un entier naturel. Quels sont les restes possibles de la division euclidienne de 3" par 11 ?

3) Déterminer les valeurs de n pour lesquelles onas: 3" 47 = 0[11] ?

2448

4) Déterminer le reste de la division euclidienne de 32 par 11.

=3 [11]

2 https://www.dimamath.com


https://www.dimamath.com/

