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Exercice 1
On considere la suite arithmétique (un )nzl de raison I' = 3 et de premier terme U, =4.
1/ Calculer U, et U,,.
2/ Calculer la somme S =U; + U, +...+ U,,.

3/ Montrer que U, ,Ug €t U, sont dans cet ordre des termes consécutifs d'une suite géométrique.

Exercice 2
Uy =2
On considére la suite (un) définie par: _ 3u, +2, neN
"2u +3

u, -1
Et la suite (Vn ) définiepar: V. =——;neN
u,+1

1/ Montrer par récurrence que : Vh e N;u, >0

2/ Calculer V, et v, et montrer que: Vn e N;V #1

3/ a/ Montrer que (Vn ) est une suite géométrique dont on déterminera la raison .

b/ Déterminer V., PUiS U, en fonetion de N.

n
c/ Donner I'expression de lasomme S, = ka en fonction de N.
k=1
Exercice 3

a, =1

On considere la suite (an) définie par: { , et la suite (bn ) définie par:

a,,=2a,+n+3;neN
b,=a,—n;neN.

1/ Montrer que la suite (bn ) est géomeétrique dont on déterminera la raison et le premier terme .

2 n
2/ Déterminer bn , et montrer que : (Vn S N); a, = (Ej +n.

5 5 2 5 99
3/ a/ Calculer les sommes: S=1+2+3+...+499 et T =1+ (g) + (EJ +...+ (gj )
99
b/ En déduire la valeur de la somme U = Zuk .
k=0
Exercice 4
Uy =2

On considere la suite (un ) définie par :
U,,=+6+U;neN

1/ Montrer que: (VneN); 0<u, <3
3—-u,

2/ a/ Montrer que : (Vn € N);B— Uy, = 3
+ un+1
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b/ En déduire que : (VneN);O<3—un+1<%(3—un)

¢/ Montrer que : (Vn eN);O<3—un <(%)

-1 -1
3/Onpose S, = nz:(S—uk) etT, = nz:uk
k=0 k=0

a/ Montrer que : (Vn EN);0< S, <g 1—(%)

b/ En déduire un encadrement de T, en fonction de N.
Exercice 5
On considére la fonction f définie sur R par: f (X) =ax®+bx+c ou a, b et ¢ sont des nombres
réels tels que a # 0 et soit (Vn ) la suite définie par : (Vn € N); v, =f (n +1) — f (n)
1/ Donner l'expression de V, en fonction de n

2/ Montrer que (Vn ) est une suite arithmétique
n
3/ Calculer par deux méthodes différentes, en fonction de N, la sommeS, = Z V.
k=0

Exercice 6

un

1+2u

n

pour tout Ne€ N.

On considére la suite numérique (un) définje par: U, =1letu, , =

1
1) Soit (Vn ) la suite numérique définie par : (Vn e N ); v, = ™
n

a) Montrer que (Vn ) est une suite arithmeétique dont on déterminera la raison et le premier terme.
b) Déterminer V, puis U, en fonction de N.
2) Soit (Wn ) la suite numérique définie par : (Vn eN ); w. =2".
a) Montrer que (Wn ) est une suite géométrique dont on déterminera la raison et le premier terme
n
b) Calculer en fonction de N la somme S, = z:Wk

k=0
Exercice 7
On considére les suites numériques (un ) et (Vn) définies par :
U, =1
et (VneN);v,=2u, —n

%H:Z%—%n+%(VneN)

n
2

1) Calculer U, et montrer par récurrence que : (Vn eN ); u,=

2) Etudier la monotonie de la suite (un ) .

3) a) Montrer que (Vn) est une suite géométrique dont on déterminera la raison et le premier terme.
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b) Déterminer V, en fonction de N.
-
4) a) Montrer que : (Vn € N); u,=2 +§n
n n(n+1)
b) Montrer que: (VneN): Yy =2" -1+ >~/
) q ( ) ; k 4
Exercice 8
. . . e 4+u,
On considere la suite numérique (un) définie par: U, =-1et (Vn eN); Uy, = Y

n
1) Montrer que : (Vn € N); -1<u,<?2
2) Etudier la monotonie de la suite (un ) :
_1+u,
" 2-u

n

3) Onpose:(‘v’neN); Vv

a) Montrer que (Vn ) est une suite arithmeétique dont on déterminera la raison et le premier terme

b) Calculer V, puis U, en fonction de N.
5
4) Soit (Wn) la suite numérique définie par: W, =1 et (Vn € N); W, o= (un + m} W, .

n
Onpose: (VneN); a, = nvi/:]_ et S, =ZWk.
k=0

a) Montrer que (an) est une suite géomeétrique

b) Déterminer @, puis W, en fonctionde N.

n
- Zak puis déterminer S en fonction de N.
k=0

c) Montre que : (Vn EN); S, :(n +1)a

n+1
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