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Exercice 1
Calculer la limite de chacune des suites suivantes:

1) (u ) définiepar:(‘v’neN*) u = n + n + N +___+L
n Jnen " on(n+1) (n+1)(n+2) (n+2)(n+3) (2n-1)2n
2) (V,),,. définie par: (Vn eN*), u, = n21+1+ n21+ St nzi -
3) (Wn)neN* définie par : (Vn EN*), u, =%+%+...+ﬁ
Exercice 2

On considere les suites numériques (un) et (Vn) définies pour tout entier naturel n, par :

u +Vv
Vn+1: n2 -
U 2
n_vn
V, =2

1) Montrer que : (Vn € N), v, = JE
2) Montrer que (Vn) est décroissante et que (un) est croissante
3) a) Montrer que : (Vn € N), v, =>U,
1
b) Montrer que: (VneN), v, —U,,, < E(V” -u,)
4) Etablir que (un) et (Vn) sont adjacentes

5) Montrer que: limu, = limv, -2

Nn—>-+oo n—+o0

Exercice 3

On considere la suite numérique (un) définie par :

1
Up = P u =1
2
u.,= 1 (Vn IS N)
PR + P
un+1 n
1) a) Calculer U, €t U,
2u,
b) Montrer que : (Vn e N), u., = VTR

c) Montrer que : (VneN), %Sun <1

2) On consideére les suites numériques (an ) et (bn ) définies pour tout entier naturel n, par :

an = u2n et bn = u2n+1
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a) Soit f la fonction numeérique définie sur l'intervalle | = 1,1 par: f(X) :L.
2 —1+4x
Etablir que : (VX el ), fof (X) = 4x et que la fonction f o f est croissante sur I'intervalle |
1+4x

b) Montrer que la suite (an ) est croissante et que la suite (bn ) est décroissante

c) En déduire que les suites (an) et (bn ) sont convergentes et calculer la limite de chacune d’elles
3) On consideére la suite numérique (Vn ) définie par : (Vn eN ), V. = 03

a) Montrer que la suite (Vn ) est géomeétrique
b) Déterminer U, en fonction de n

c) Calculer limu,

N—>+00

Exercice 4

9x
x3+6

On considére la suite numerique (un) définiepar: U, =1letu = f (un) pour tout entier naturel n

Soit f 1la fonction numeérique définie sur R” par: f (X) =

1) Montrer que la fonction f est croissante sur l'intervalle | = [l, Q/é] etque f (I ) c

2) Montrer que : (Vn € N), 1<u, < 3/5
3) Montrer que la suite (un ) est croissante

4) Déduire que la suite (un) est convergente et calculer sa limite
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