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On consideére la suite numérique (un) définie par :

Exercice 1
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1) Montrer que: (VneN), 0<u, <1

2) Montrer que la suite (un ) est convergente et déterminer sa limite

Exercice 2

Soient (un) et (Vn) deux suites numériques définies par :

1) Montrer que : (Vn € N), v, <u

Uy =5V, =1

u +Vv

(YneN),u,, = ”2 D et =ui
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2) Montrer que les suites (un ) et (Vn) sont adjacentes et déterminer leur limite

Exercice 3

On considere les suites numériques (an )n>1 et (bn )n>1 définies par :

(vneN'), b, L. FON.S b,=a, ) >
1n 2! n! n!

1) Montrer que (an )n>1 et (bn )n>1 sont adjacentes

2) Montrer que leur limite commune L est irrationnelle

Exercice 4

Soient a et b deux nombres réels tels que 0 <a<b.

On considere les suites numériques (Xn ) et (yn) définies par :

Xo=b;y,=a

X, + Y, . 2X. Y,
(V”EN)’ Xns1 = > ’yn+1=m

1) Montrer que : (VHEN), y,>0etx >0

2) Montrer que : (Vn € N), X, Y,

3) Montrer que les suites (Xn ) et (yn) sont adjacentes.

4) a) Montrer que: (Vn e N), X y,=ab

b) Déterminer la limite commune aux deux suites (Xn ) et ( Y )

Exercice 5

1
Soit @ un nombre réel tel que a € }0, Z[

On consideére la suite numeérique (un ) définie par :
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u, =a
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1) a) Montrer que : (VneN), O<u, <%

b) Montrer que la suite (un ) est décroissante

c) En déduire que la suite (un ) est convergente et montrer que limu. =0

N—+00

n
2) On considére la suite (S, ) définie par: S, = Z(—l)k U, pour tout ne N.
k=0

On posepour tout ne N, v, =S, et.w, =S,

a) Montrer que les suites (Vn) et (Wn) sont adjacentes. On note L leur limite commune

u

n

~No

b) Montrer que: (Vn e N), u,, <

2n k
c) Déduire que : (Vn EN), |Sn —Vn|Sa Z (%j

k=n+1
d) Montrer que limS =L

n—+o0

(Remarquer que: [S, - L|<[S, —v,|+|v, - L|)
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