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Exercice 1
Calculer les limites suivantes :
2023 2022 6 43 2 3 n_
1) Iimx +2x 2, 2) lim X' —4 ; 3)IimX+X +X 4.+ X n(ouneN*);
x—1 X =1 x—2 )( —3x+2 x—1 x—1
_ 3 2n+1
4) lim OCOSX“OS(ZX)z*COS(SX) 3. 5 lim -2 6) lim,[2—-2x (1>1);
X— X X—>+o0 — X—>+00 —
J1+x \/1+ 2x -1, VL4 X1+ 2x4/1+3x -1 X042 - 2°/x
7) lim ; 8) lim . 9) lim
x—>0 x—>0 X x—>2 X—2
Exercice 2
Etudier la continuité de la fonction f en X, dans chacun des cas suivants :
1) . 1-cos’x .
f(X)=xE|=1;si x=0 =~
(x) (Xj %, =0 2 f(x) ’SIXiO;xC,:O
f(0=1 f(0=2
f(x)—xE(x 1j'six;«to f(x) = X ysix#0
3) X ) ;% =0 4 J14x2 =1+ x ; %, =0
f(0=-1 f(0=-2
f(x):—SInX\FanX ;S x>0
_\ 2 X
fpo = YXoVIEE g .
5) X ; X =0 6) f(x):xsin(—J;x<0 ; X, =0
f(x)_cosx—\/1+s.inx_x<0 %
B X ’ g(0)=0
Exercice 3

Etudier la continuité de la fonction f sur l'intervalle I, dans chacun des cas suivants :

\/F . \/1+x2—\/1—x2_ )
X

1) f(x)=x+T;S|x;r&O;|:IR 2) f(x)= ,S|x¢0;|:[_1’1]
f(0=0 f(0=0
X~ +4x ) _oxsinx | .
g F(0)= %5'“4 1=k 4y O 0sx1 N XF0 | J g
f(-3)=2 f(-3)=-2

2x+1 X=5 .
5) f(x)= sm(X _4} ;1 =]-0,—2] 6) f(X):’/x—JrIS ; 1 =[5,+00[

7) f(X)=3x~/x—4; | =[4,+00]

Exercice 4
Dans chacun des cas suivants, montrer que la fonction f admet un prolongement par continuité au
point X,, puis donner ce prolongement :

i 2 1—cos(+/x

) 1:(X):sm(2x2(3 2sin x %, =0 2) f(x)=% : X, =0
x*—3x*+5x-3 . X —~/x

3) f(x)= 1 ;X =1 4)f()_x+\/_ =0
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tanx—1 T l+cos(2x), =~ m
D t0=a—2 ©° % O T =""gnx %73
Exercice 5

On considére la fonction numérique h définie sur ]—2,1[ U ]1, 4[ par:

2
ax —ax
h(X)=—7——;1<x<4
X°—-5x+4
3
h(x):zx—1 ; —2<x<l1
X"+ X—-2
Déterminer la valeur du réel a pour que la fonction h soit prolongeable par continuité en x, =1
Exercice 6
1) Déterminer les deux réels a et b pour que le fonction g définie sur R par:
2
X"+X—a
g(x) = 5 o X> 2
) X _b soit continue en X, = 2
9(0="5" ;X<2
2) Déterminer les deux réels a, b et ¢ pour que le fonction f définie sur R par:
2
X“=2bx+1
f(x)= 32 3 P x<1
2X“+ax—a—-2
—2%°43x+3
f(X)=——F—— ;x>1 soit continue en X, =1
X +1
2+C
f()=——-
=3

3) Déterminer les deux réels a et b pour que le fonction f, définie sur R pour tout entier naturel non

fn(x):%; X<2

nul n par: soit continue en X, = 2

fn(x):3x:b P X>2

Exercice 7

f(x):ﬂ;|x|>1

VX2 -1

X* —3X+2

F() =" "
(===

Soit f la fonction définie sur R \ {—1, l} par:
x| <1

1) Calculer lim f(x) et lim f (x)
x—1" x—1"
2) La fonction f est-elle prolongeable par continuité en 1?
3) La fonction f est-elle prolongeable par continuité en —1 ?
Exercice 8

On considere la fonction ¢ définie sur D = }—n, —g{ U }—g , +oo[ par:
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T
g(x)=(2x+m)tanx; x € }n’_ﬁ{
1-cos® x n
X)=—————; Xe |-%,0
9(x) xtan xcos’® x e} 2 [
W1+ x —x
g(X) —T ; X E[O,+OO[
1) Calculer les limites : lim g(x) ; lim g(x) ; lim g(x)

X—>+0

Etablir que la fonction ¢ est continue en 0
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