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Exercice 1
Calculer les limites suivantes :

X —2x +x—2 Y X+t8-3. X2 —1+/x-1 _Iim3—J5+X i Sin(XZ—X) 2X =X

lim - : : s lim 2 lim :
x—2 X< —2X x>l x—1 x—1* X—1 x—4 1_\/5_)( x—1 X—=1 x40 X 4 X
lim \/x2 FX+2=x; limyx2=x+3=2x; limv4x2+ x+1+ 2x; lim v4x2 + x +1 + 3x
2 2 ; _ 3 2 2
IimX2_5X+6;|im\/1+_X+X —1;"msm(3x)(§osx 1) Jim X +tan x ) X3+2Xsinx; lim X +2cosx
x>2 X2 —x—2 x50 S|n(4x) x—0 X x—0 COS(ZX)—l x—+0 X2 4 X x—+0 3x% —1
Exercice 2
Déterminer les ensembles de définition des fonctions suivantes définies par :
2X+3 . 3x—4
f(x)=3x"=2xX +x-5 :g(X)=——"" : h(x)=./(x=2)(x*—4x-5) ;i(x)=
(x) 0(x)= 57— h(x)=J(x-2)( ) i00=\ 55
i(x)= V2-x+1 1(x) = X +X52
(X—Z)(X-I-l) , “’6—X—X2
Exercice 3
Etudier la continuité de la fonction f en X,dans f(x)=vx+1-2;x20
les cas suivants : 5/ . sinx._ .
1 f(x)=3x"=bx+1 %, =2. (x)=- X S
- 1 xu=3. sin(x2—-1
2/ f(x)=~/3x-1 ; %X;=3 f(x)= ( );x>1
3/ f(x)=sinx+cosx ; X ol 5
B A ) 6/ 4 f(1)=2
f(x)z—‘x_'_g_z;x>l f(x):x—_l;x<1
4/ x-1 4—2+/5=X
1
f(l)==
-+
Exercice 4
Etudier la continuité des fonctions suivantes sur les X2+ X—-6
intervalles donnés : h(x)=f, >2
U ) X s 3/ , X ﬁ =R
X)=X"+X———+C0sX ; | = |-3;+0 X+ .
(x) 43 8] n(x) =202 ks
. 1
2/ lim f(x)== [v215 _
i (%) 2 K(x)= X2+5 3, P
4/ , X—2 =R
k(2)==
(2)-2
Exercice 5
On considére la fonction f définie sur R par:
2_
f()():zxﬂ;x<l
X“+bx—-b-1
f(x)=x-2 x>1

f(1)=c

Déterminer les reels a, b et ¢ pour que la fonction f soit continue en x, =1
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Exercice 6
Soit f la fonction définie sur R par :

Cax’—(1+a)x+1,

f(x) b(x*-1)
f(l):g

Déterminer les réels a et bpour que la fonction f soit continue en 1et que lim f(x)=

X—>+00

[X/=1

N~

Exercice 7
Soit f la fonction définie par :

f(x)=x*-2x

Dont la courbe représentative est donnée ci-dessous

Déterminer graphiquement les images par la fonction f des intervalles suivants :
I =[-31]; I =]53[ ; K=]-13]5 L=]-;2]; M =]0; +eo

Exercice 8
On considere la fonction gdéfinie par :
g (x) _ 2x+1
x—3

Déterminer les images par la fonction ¢ des intervalles suivants :
| =[0;3[; I =[4+[ ; K=]-0;3[ ; L=[0;2]

Exercice 9
On consideére la fonction A définie sur R par: h(x)=x"+x-3

1/ Montrer que l'équation h(x)=4admet au moins une solution dans I'intervalle |1, 2]

2/ Justifier que I'équation h (X) =0 admet une unique solution « dans R, puis en déduire que « € }1; g[ .

Exercice 10
Dans chacun des cas suivants, montrer que I'équation f (X) =0 admet au moins une solution dans
l'intervalleI:
1/ f(x)=x"+x>+2x-1; | =[0;1]

2/ f(x)=2sinx—x; I =|:%;7Z':|

| 2 https://www.dimamath.com


https://www.dimamath.com/

2 BIOF PC-SVT Série 1: Limites et continuité S. EL JAAFARI
https://www.dimamath.com

3/ f(x)=x*=5Jx+1; | =[14]
Exercice 11
Dans chacun des cas suivants, montrer que I'équation f (X) =0 admet une unique solution « dans
l'intervalle I:
I/ f(x)=x"+2x-2;1=[0;1]
2/ f(x)=x"+2x=5; 1 =[L+o]

3/ f(x)=1+2sinx+3x; I =[—%;7Z’:l

Exercice 12
Soit g la fonction définie sur R par:

g(x)=2x"-3x’-1
1/ Montrer que I'équation g(x)=0 admet une unique solution & dans R
2/ Montrerque: l<a <?2
3/ Donner le signe de ¢ (x) selon les valeurs de x

Exercice 13

1/ Montrer que l'équation : X* +4x+9=5x>+2
Admet au moins une solution une solution dans R
2/ Montrer que l'équation : X =c0s X admet au moins une solution dans l'intervalle [0; 7[]

3/ Montrer que l'équation : 1+sin x = 2x, admet une unique solution « dans R, et que « e [0; %} .

Exercice 12
On considére la fonetion f définie par :
2X+3
f(x)=
( ) X+2
1/ Déterminer D,

1
(x+ 2)2
b/ Dresser le tableau de variation de la fonction f

2/ a/ Montrer que : (Vx e D, ); f'(x)=

3/ Soit ¢ la restriction de la fonction f sur l'intervalle | = ]—2;+oo[.

a/ Montrer que g admet une fonction réciproque g définie sur un intervalle J que I'on
déterminera.
b/ Calculer g(-1)et en déduire g (1)

c/ Déterminer g~ (Xx)pour tout x € J .

Exercice 13
On considére la fonction f définie sur R"par:

X2+ x—2
f(x)=XFX72
(=22
1/ a/ Calculer les limites de f (x) aux bornes de R
O\ e X2 +2
b/ Montrer que : (VXE R ) f'(x)= 2

c/ Dresser le tableau de variation de la fonction f
2/ Soit A la restriction de f sur l'intervalle | = ]O; +oo[
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a/ Montrer que A admet une fonction réciproque que I'on déterminera. Jsur un intervalle h™
b/ Calculer h(2), puis en déduire h™(2)

c/ Calculer h™(x) en fonction de X, pour tout xeJ.
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