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Exercice 1

Simplifier les expressions suivantes :
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Exercice 2

Résoudre dans R, les équations suivantes :
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Exercice 3
Calculer les limites suivantes :
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Exercice 4
. . e Ix+1-2
On considére la fonction f Définie sur D¢, par: f(X) = ————
3
Ix+1-1
1) a) Montrer que D; =[—1,0[ U ]0, o[
b) Calculer les limites de la fonction f aux bornes de D;
2) On note § sa restriction sur l'intervalle | = ]O, +oo[
a) Montrer que la fonction g admet une fonction réciproque ¢ 1 définie sur un intervalle J a
déterminer
b) Calculer g~*(x) pour tout X € J
Exercice 5
Soit f lafonction définie sur IR par: f(X) = x> —3x? +3x

On note ¢ sa restriction sur l'intervalle | = ]—oo,l]

1) Montrer que g admet une fonction réciproque ¢ 1 définie sur un intervalle J a déterminer

2) Calculer g 1(x) pour tout X € J

Exercice 6

2X
2

Soit f lafonction définie sur D; = R\{-1,1} par: f(x)= N

On note ¢ sa restriction sur l'intervalle | :]—1,1[

1) Montrer que g admet une fonction réciproque ¢ 1 définie sur un intervalle J a déterminer
2) a) Montrer que la fonction g est impaire

1 https://www.dimamath.com


https://www.dimamath.com/

2 BIOF PC-SVT Série 3 : Limites et continuité S. EL JAAFARI
https:// www.dimamath.com

b) Déduire la parité de la fonction g 1
3) a) Calculer g (0)
b) Calculer g () pour tout X € J
4) Résoudre I'équation : g1 (X)—x =0
Exercice 7

Soit h la fonction définie sur I'intervalle [1; +OO[ par: h ( X) =X2-2%x2-1
1/ Montrer que lim h(X) =400,

X—>+00

2/ Montrer que la fonction h est continue sur l'intervalle [1; +oo[ :

3/ a/ Etudier la dérivabilité de la fonction h a droite de X, =1 ; et interpréter ce résultat
graphiquement.

2X(x2=2)
(\/x2—1+1)\/x2—1

c/ En déduire que h est strictement croissante sur l'intervalle [\/E ; +oo|: et est strictement

b/ Montrer que : VX e ]l; +oo[; h '(x) =

décroissante sur l'intervalle [1; \/5 ] ;puis dresser son tableau de variation.
4/ Soit g la restriction de h sur l'intervalle .| = [«/5 ; +oo[
a/ Montrer que g admet une fonction réciproque g_1 définie sur un intervalle J a déterminer
b/ Montrer quewwx e | ; g(x)= (M—l)z

c/ Déterminer I'expression de g~ (X) pour tout X € J

Exercice 8
x> —4
x?+1

On considére la fonction f définie sur R par: f(x)=

I-Onpose: g(x)=x’+3x+8

1/ Etudier les variations de la fonction ¢ sur R

2/ Montrer que I'équation ¢ (x) =0 admet une unique solution « dans R etque -2<a <0
3/ Donner le signe de g(x) selon les valeurs de x

II - On consideére la fonction f définie sur R par:

x4
f(x)=
(x) x? +1
1/ Calculer les limites de f en +oo et —oo
X ( X3 +3x+ 8)
2/ Calculer f'(x) et montrer que: (VxeR);f'(x)=————~
(x2 +1)
3/ Etudier les variations de f puis dresser son tableau de variation
x(x3 - 4)
4/ a/ Montrer que: f (Xx)=—5—=
x> + X
b/ En déduire que: f (a)= ga
Exercice 9

1/ Démontrer que I'équation : x* +3x =5 admet une unique solution « dans R
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2/ Montrerque:l<a <2
3/ donner un encadrement d’amplitude 25x107?
Exercice 10
On consideére la fonction f définie sur R par: f(x)=x>-6x’+5
1/ Dresser le tableau de variation de la fonction f
2/ Montrer que I'équation f (X) =0 admet exactement trois solutions dans R :
a,petytellessquea<f<y
3/ Etudier le signe de f (x) selon les valeurs de x

Exercice 11
Soit fune fonction définie et continue sur [-3;4] dont le tableau de vaniations est :

X -3 0 | 3 -
5 l
/,/' \‘\‘\ . il
7(x) e il
d l > 2
Déterminer le nombre de solutions des équations suivantes :
+ f(x)=3
+ ()=
* f(x)=-2
« f(x)=7
+ f(x)=-5

Exercice 12
Résoudre dans R ,I'équation : Ix+3x-12=0

Exercice 13
Calculer les limites suivantes :

X2+ X+2+3x-5 Ix -1 Ix?+1-1 Jox+4-3pBx-2
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x—>+0 X +1—~/Xx+1 X—>+00
Exercice 14
f(X)=4x-1+3; x>1

2 p—
f(x)=X:—_X12;x<1

1) a) Déterminer D; le domaine de définition de la fonction f
b) Calculer lim f(x)et lim f(x)

X—>+00 X—>—00

Soit f la fonction définie sur R par:

2) Etudier la continuité de la fonction f en X; =1
3) Etudier la continuité de f sur R
4) Soit g larestrictionde f surl'intervalle | = [1,+oo

a) Montrer que la fonction ¢ admet une fonction réciproque ¢ 1 définie sur un intervalle J a
déterminer
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b) Calculer g *(x) pour tout X € J
c) Résoudre dans J, I'équation : g *(x) = 2
Exercice 15
On consideére la fonction f définiepar: f(x)=2- %/xT—l
1) a) Déterminer D; l'ensemble de définition de la fonction f
b) Calculer lim f(x) et Ximoo f(x)

X—>+00
2) Etudier la continuité de la fonction f sur D;

3) Etudier les variations de la fonction f sur D;
4) On considére l'équation (E): f (X) = X
a) Montrer que I'équation (E) admet une unique solution o dans l'intervalle ]l, 2[

b) Montrer que: 2—o = Ja? -1

c) Donner un encadrement de o d'amplitude 5x 1071
5) Soit ¢ la restriction de la fonction f al'intervalle [1, +oo[
a) Montrer que la fonction g admet une fonction réciproque ¢ 1 définie sur un intervalle J a
déterminer
b) Déterminer g * ([O, 1])
¢) Calculer g ~*(X).pour tout X € J
Exercice 16

, ] 1 . . :
Montrer que I'équation : T x admet une unique solution ¢ dans I'intervalle [1;2[
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