https://www.dimamath.com

2°m¢ BIOF SM

Série 2: Limites-continuité
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X—>+0 X—>+00 X

Exercice 1
Calculer les limites suivantes : _ X3 +1 . 3
11/ lim ﬁsm —1;
_ 2 _ X—=>-o X" — X + X
1 lim XL ) iy 25X +0 -3
x—>1 X —1 x—0 X 12/ lim V1+2x®cosx -1
[ 4 _ x—0 x2 ’
3/ 1im X + 2x — x;4/ lim Y% ¥2X75
X —>+00 Xx—>+0 X —3X—7 . T
sin (cos (2 XD
5/ 1im )¢ —1—x: 6/ lim xsin (Ej M

2sin x —tan (2x)

X i ;
Tix_-1_-% d 14/I)!210 3 ;

7/ 1lim 5 , 8/ Iimﬁ(—) ;

x>0 X x>0 X 15/ lim Y1+ x + 1 - 3x — 2x

x—0 X2 .

9/ lim xE (ij : 10/ lim sz(lj :

x—0* X x—0 X

Exercice 2

On consideére la fonction f définie par :

AL Xl - x =2

> X #0

1/ Déterminer le domaine de définition
de f

2/ Montrer que la fonction f est continue

en X, =0.

Exercice 3

consideére la fonction f définie sur R*

f(x)=x {EG] ’ EGH

par :

1/ Montrer que :
(Vx € IR*); 3x — 2x* < f (x) < 3x.

2/ En déduire Iim0 f(x).
X—

Exercice 4

On considere la fonction h définie sur

10; +oo[ par : h(x) = xE (LJ et soit n un

Jx
entier naturel non nul.

1/ Résoudre dans ]0; +oo[ I’équation

h(x) = Oet en déduire lim h(Xx).

X—>+0

2/ a/ Montrer que (VX € E J.D h(x) = x

et déterminer lim h(x).
Xx—1
x<1

b/ Calculer lim h(x).

x—1
x>1

3/ Montrer que : lim h(x) = 0.
X—BO
X>
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4/ a/ Montrer que :

b/ Etudier la limite de h a droite de i

X € i; ;h(x)=(n-1)x.
[v ]nz (nl)ZU ()= (n-1

Montrer que la fonction f est continue en

a, dans les cas suivants :
5 4 3
f(x): X =X"+X"+3
1/ X+1
f(-1)=12

X#z=-1

Soit f la fonction définie par:

2
f(x):x +Xx—-a .

P X>2
X—2
f(x)=2X:;rb IX<2

Dans chacun des cas, étudier la continuité

de la fonction f a droite et a gauche au

point X, :
()= B3 o

1/ x* —2|x| ; %, =0
f(0)=4

Soit f la fonction fdéfinie sur R, par:

3
f(x):x +6 x<-1
3Xx-2
f(x)=cos(zx) ;-1<x<1

f(x):—%\/x2+3 cx>1

Soit f la fonction définie sur R par :

f(x)=x"-3x+1

Exercice 5
f(x)z—‘B-i_COZSX_Z;X?gO
2/ . X ‘a=0
f(0)=—=
(0)--3

Exercice 6
Déterminer les réels a et b pour que la

fonction f soit continue en x,=2 :

Exercice 7
f(x):x;ff ‘0<x<4
2/ 1 1(4)=3 =4
f(x)= XX__44 X >4
Exercice 8

Montrer que f est continue sur R.

Exercice 9
Déterminer les images des intervalles

suivants par la fonction f:
| =]0;+00 ; I =]0;1 ; K =]—o0;-1]

Exercice 10

n

2
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Soit f la fonction définie sur R par: 1/ Justifier la continuité de f sur R.
f(x)=2x-3;x<2 2/ Déterminer : f([-2:4]) et f(]-;1])
f(x)=x*-3 ;x>2

Exercice 11

Pour chacun des cas suivants, montrer X/ —1

que la fonction f admet un prolongement V3X+1-+x+3
. _y . 2 _
par continuité en x,, puis donner ce 3/ 1(x)= x/at;:; a %, =0 (a€]0;+oo[)
prolongement :
sin X
1/ f(x)=—— et x,=0
/TX)=27 et
Exercice 12
On considere la fonction g définie par : 1/ a/ Calculer lim'f (x).et lim f (x)
x—1" x—1"
2
g(x)= (le) : |x| -1 b/ g admet-elle un prolongement par
Nx* -1 continuité en x =1 ?eten x =-1 ?
g(x)=x"+3x+2 ; |x|<1
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