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Exercice 1

. : e Up =1
On considere la suite (un ) définie par:
Upg =9U,—2,neN

1) Calculer u, et u,

2) Montrer par récurrence que : (Vne N), u, > =

2
3) a) Etudier la monotonie de la suite (un )
b) En déduire que: (VneN), u, >1
4) Soit (V, ) la suite définie par : (VneN), v, = 2u2 1
.

a) Montrer que la suite (Vn) est géométrique dont on déterminera la raison et le premier terme

b) Déterminer V, en fonction de n

2+, _ :
c) Montrer que (VneN), U, = 5 " et en déduire U, en fonction de n
n

5) Calculer les limites des suites (Vn) et (un)

Exercice 2

et ourtout ne N
n+1 _3—an p

On considere la suite numérique (an) définie par: a,; = > et a
1) a) Calculer a; et'a;

b) La suite (&, ) est-elle arithmétique ? géométrique ?
2) Montrer par récurrence que : (Vn € N), l<a, <2

. (a,-1)(a,—2)

3) a) Montrer que : (VneN), a . T a
n

n+l
b) En déduire la monotonie de la suite (an )

c) Justifier que la suite (@, ) est convergente

a —1
4) Soit (bn) la suite définie par: b, = a” > pour tout ne N
-

a) Montrer que la suite (bn) est géométrique dont on déterminera la raison et le premier terme

b) Déterminer b, en fonction de n

s 1+2"1
c) en déduire que: (VneN), a, = 2x .
1+2
5) Calculer lim a,
N—+00
Exercice 3
1
Soit (un )n N la suite numeérique définie par : 1
€ n+ *

Un+1 :Wun, n EN
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* 1
1) a) Montrer que pour tout Ne N",on a: 2 <u, <1

b) Montrer que la suite (un )neN* est décroissante

c) Déduire que la suite (U, ) _

neN® est convergente

1
2) pour tout N € N*, on pose : v, =~ Uy

a) Montrer que (Vn ) est une suite géométrique dont il faut donner sa raison et son premier terme

neN"
b) Exprimer V,, en fonction de n

c) En déduire que pour tout ne€ N, on a: u, = Z_n

2 2 1 :
3) a) En remarquant que pour tout ne N, ona: (n +1) =n? (1+ i + —zj . Montrer, en raisonnant par
n

récurrence, que pour tout N'e N*tel que’n >4,0na: n?>2"

b) Déduire la limite de laisuite (u,) .

Exercice 4

- : - e 5X, +3
On considere (Xn) la suite numérique définie par: X, =1 et X4 = X”—+3 pour tout Ne N
n

12
1) a) Montrer que pour tout Ne N,ona: X, 4 =5—
Xy +3
b) Montrer que pour tout Ne N,ona: 0<x, <3
c) Etudier le sens de variation de la suite (X, )
d) Justifier que la suite (X, ) est convergente
Xn —

2) Soit (Y, ), la suite numérique définie par : Y, = pour tout N e N

X, +1

1
a) Montrer que la suite (yn ) est géométrique de raison ( = 3

b) Exprimer Y, puis X,, en fonctionde n

c) Calculer lim vy, et lim x,
N—-+0 N—+00

Exercice 5
On consideére la suite numeérique (un ) définie par:

1
un+1:2—u—, neN
n

1) a) Montrer que : (Vn € N), u, >1
b) Etudier les variations de la suite (un)

c) En déduire que la suite (Un ) est convergente

2) Soit (Vn) la suite telle que pour tout Ne N, v, =3+ T

n
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a) Montrer que (Vn) est une suite arithmétique dont on déterminera la raison et le premier terme
b) Exprimer V,, puis U, en fonction de n

c) Calculer lim u,

N—+00
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