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Exercice 1
Calculer les limites suivantes:
. 1—x% +3x . 2x3 —x+2 . Nd+sinx -2 . 2cosx—1
a/ lim ————; [lim — n/ lim ————— lim —
x>0 ] x—x" x>0 3x" +5x-1 x—0 X T 4sin” x-3
2 3
b/ lim 23x+7 ; Lim =2 x2 o/ lim m » lim x xsin l
x>+ 2x" —4x +1 2x—>11+x—2x x_)_gcos(2x) e X
14 4
c/ lim ToX—x 0o lim X2 +3—x
%—2x3+2x +3x46 xotm 2 1 | .. tanx-sinx
2 P/ llmx T Sln(2x)_tanx ' lzn%) 3
— XOT x—> x
d/ lim \/9x2+7+3x lim ——— 3x” - x
x—=00 x>0 /1+x -1 . X . l-sinx+cos® x
a/ lim ; lim 5
e/ lim \3x>=2-2x; lim J1-2x —J4-7x {/ 40 1+ x% —J1+x x—>37nSl'”X—COS x—1
X—>+00 X—>—00
lim x> +x+3—x: lim 2x+84x%° +x+1 v/ lim N 42 - lim cosx—\jcos(2x)
o 2 % x—>01—cosx ‘gin® x_ x>0 sin® x
g/ lim 4x —x—3, lim ﬂ _ tan(Zx)—sinx ) (l—cos(2x))sinx
x—l x-—1 x>2 %2 —5x—14 s/ lim . ;Adim 3
xaotanx+sm(2x) x—0 tan” x
b lim Vx? 45 —J4x+1 x-3
2 2 3\/ —
= . x_) X+ =T -x (l—xz)M+4 32
241+ +4 J1-3 —\/5+ lim Slim
i/ lim il im al al Y x—>3 x> =3 x=201—+/cos x
x>0 2x+1—\/4x +1 H 1 Jx2+8-3
i ot _E(x) = E(2x)
i/ lim ——x lim —+x u/ lim xsin| — | ; [lim lim
x>+ \ x +1 x>0 \ x+1 x—0 X x40 X X—>+0 E(x)
K/ lim x 1) x?—x—2x"+5x-3 v/ lim+xE(l];
e 2x?—2x+2 0 A
xE(x)-5
x\/_ 1 - 3x>+x—4 lim (—); lim xE x—l w/
1/ ll x—0 X

x>l x+3 —+3x+1 x—>1*1 2\/_+x

m/ lim —(\/x +ax+2 —x2 +3x+3)

x—+0 X +1

X—=>10 X~ +Ccos X

2)
x+E|—
lim ——X2 lim \/x —2xcos( )+3

x—0" X _E(IJ X —>+0
X

Exercice 2

On considére la fonction f définie par :

VI+x +41-x-2

‘ 1/ Déterminer I'ensemble de définition Df

f(x)= . %0 2/ Montrer que la fonction f est continue en x;, =0
X 3/ Prouver que f est continue sur Dy
f(()) = 1 4/ Calculer les limites de la fonction f aux bornes
4 de D,
Exercice 3
Etudier la continuité de la fonction g en x, dans (x) x? =3y ;
g\X)=
: x—=2|+1 b/ N - ; =3
les cas suivants: a / g(x) = % ; Xp =2 X+1-2 %o
x°+1 g(3) 3
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1
=xE| —|;x<0
¢(x)=x (xj x <
c/ g(O)zO x,=0
x—E(x)
=2 x50
()= s
g(x)zx—l+cos(ﬂ:x);x£2
1=cos® e/ 2 TxXp =2
g(x)z COQS =i x#0 g(x)zﬂ Jx>2 °
d/ X x, =0 x=2
3
0)=2
g(0)=3
Exercice 4
Déterminer les valeurs du réel a pour que la w/x+7-6
fonction f soit continue en x,, dansles cas b/ f(x)= N sxef02f 2o
X -2 1Xg =
suivants : . f(2):a
X +ax
X)=22 T x %2 N
a/ f( ) X—Z ; x0:2. f(x): 2x+5 5 ;élO
f(2)=4 c/ lx‘lo X =a
10)=—
7(10)=1
Exercice 5

1/ Montrer que la fonction f définie sur R" par:
£ (x)=sin(x)xsin (lj admet un prolongement
X

par continuité en 0 que I'on déterminera.

2/ Etablir que la fonction g définie sur

[O;4[u]4;+oo[ par: g(x): @tf_s e

prolongeable par continuité en x, =4 et

st

déterminer son prolongement par continuité en
xy=4.

Exercice 6
On considere la fonction h définie par: b/ La fonction h admet-elle un prolongement
x—FE ( x) par continuité en 0 ?
h(x):x+E(x) 3;Mo;1trerq(;1e: B
. _ 0 of .
1/ Déterminer son ensemble de définition D, . st (x) =0 et caleuler Rl (x)
2/ a/ Montrer que : /im h(x)=1.
x—0"
Exercice 7

On considére la fonction f définie sur R

a
o)

X

par:

1/ a/ Montrer que : (Vx € R+*),'f(x) >

S| =

b/ En déduire /im f(x)

x—0"

2/ a/ Montrer que : (Vx € R_*);f(x) <

= | =

b/ En déduire lim f(x)

x—0"

Exercice 8

Dans chacun des cas suivants, montrer que la
fonction f est continue sur l'intervalle I puis

déterminer /(1)

1) f()c):x2 +x+1 ; I=[—1;3]

0 110

cI1=]-2;2]
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3) f(x)=2xJx+1,;1=[0;3

{3

4) f(x)=1+2sinx+§ 4

=x+2;x<1
5 {f(x) x+2;,x< ;]:[_3;2]

f(x) =3x%x>1

Exercice 9

Dans chacun des cas suivants, montrer que
I'équation (£)admet au moins une solution

dans l'intervalleI:
) x*+x*+2x-1=0,7=[0/1]

2) 2sinx=x ; I:{g;n}

[1:4]

3) x> —5dx=-1;1

Exercice 10

Dans chacun des cas suivants, montrer que
I'équation donnée admet une unique solution o
dans l'intervalle donné I :

) X +x7+2=0 ;/=[-2;,-1]

2)

3)

2) x*+2x =5 ; I=[1;+o0]

L3

3)1+2sinx=-3x ;I
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